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TD 4 -Structure Algebrique-

Exercice 01
On dé�nit sur G = R� � R la loi de composition interne � comme suit:

8(x; y); (x0; y0) 2 G; (x; y) � (x0; y0) = (xx0; xy0 + y)

-Démontrer que (G; �) est un groupe non commutatif.

Exercice 02
Dans les questions suivantes, déterminer si la partie H est un sous-groupe du groupe G.
1- G = (Z;+); H = fnombres pairsg.
2- G = (Z;+); H = fnombres impairsg.

Exercice 03
Les applications f : G! H dé�nies ci-dessous sont-elles des morphismes de groupes?
1- G = (R�+;�); H = (R;+); f(x) = ln(x):
2- G = (R�;�); H = (R�;�); f(x) = jxj :
Exercice 04
Pour tout x; y 2 R, On a deux LCI suivantes:

x � y = x+ y � 1 et x � y = xy � x� y + 2
-Montrer que (R; � ; �) est un corps commutatif.

Exercices Supplémentaires

Exercice 01
Montrer que (R�; �) tel que x � y = xy

2
est un groupe abelien.

Exercice 02
On munit l�ensemble A = R�R de deux lois de compositions internes " + " et " � " dé�nies
par:

(x; y) + (x0; y0) = (x+ x0; y + y0)

et

(x; y) � (x0; y0) = (xx0; xy0 + x0y)
1-Montrer que (A;+; �) est un anneau commutatif unitaire.
2-Est ce que (A;+; �) est un corps commutatif?
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