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Résumé sur les séries : 

 

 

 

1. Définitions : 

a. Série : 

 
b. Somme d’une série : 

 
 

Exemples : 

Etudier la nature et calculer la somme dans le cas de convergence des séries de termes généraux : 

 

Solution : 
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c. Condition nécessaire de convergence : 

 
 

Exemples : 

 
 

2. Séries à termes positifs : 

 
a. Condition de convergence : 

 

b. Séries de référence (usuelles) : 

 Série géométrique : 

Considérons la série géométrique de premier terme a et de raison q       : 

     

 

   

                 

La somme  partielle                
 

      

   
                             

                                           

  

La série géométrique      
     est convergente ssi       , et on a : 
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Exemples : 

 

 

 Série de Riemann : 

On appelle série de Riemann  toute série dont le terme général est de la forme : 

   
 

  
,       et     .  

 

Si         :  
 

 
 
    série harmonique divergente. 

 

Exemples : 

 

 

 Série de Bertrand : 

 

 

Exemple : 

 

 

c. Critères de convergence : 

 Critères de comparaison : 
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Exemples :  

 

Solution : 

 

 

 Comparaison avec une intégrale : 

 
 

Exemples : 
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 Critère de D’Alembert : 

 
 

Exemples : 

 

 
 

 
 

Exemple :  

 
Solution : 
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 Critère de Cauchy : 

 

 
 

Exemples:  

 

Solution : 

 

3. Séries à termes quelconques  

a. Séries alternées : 

 
 

 Convergence des séries alternées : 
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Exemple : 

 

Solution : 

 

Les conditions de convergence sont satisfaites, alors  
     

      est convergente. 

 Convergence absolue : 

 

 Série Semi-convergente : 

 

 

Exemples : 

 

 

4. Séries de fonctions : 
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a. Séries entières : 

 

 

Exemple : 

 

Solution : 

 

 

 


