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Exemple d’un système assymptotiquement stable

Question: Montrer que
x
′

= −x.................(E)

est assymptotiquement stable (utiliser la définition).
Réponse: Par définition, un système est assymptotiquement stable si l’origine est un

point d’équilibre assymptotiquement stable (pour ce système).
* L’origine est un point d’équilibre.
** L’origine est stable: voir vidéo 3 (Exemple d’un point d’équilibre stable).
*** Montrons que l’origine est attractif :
Il existe β > 0 tel que

∀x0 : |x0| < β =⇒ lim
t−→+∞

x (t, 0, x0) = 0.

On a
lim

t−→+∞
x (t, 0, x0) = lim

t−→+∞

(
x0e

−t
)
= 0.

On remarque que lim
t−→+∞

x (t, 0, x0) = 0 est vérifie sont aucune condition sur x0. Donc, on

peut prendre n’importe quelle boule (intervalle) de centre 0 est de rayon β > 0 : On peut
prendre, par exemple, β = 1. Ainsi,

Il existe β = 1 > 0 tel que

∀x0 : |x0| < β =⇒ lim
t−→+∞

x (t, 0, x0) = 0.


